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2. (35 puntos) Considcrc cl s iguicntc jucgo de contribucioncs voluntarias a un bicn p1iblico . r,~ M 
Hay dos pcrsonas A y B , y dos b icnes X c Y. El bicn X cs un bicn privadoy cl bicn Y cs un "\, "[ 
bicn p\1bl ico. Hay mercados dondc cad a persona ck><: idc cuanto compra de cada producto, 
dcnol.amos 0011 (xA,YA) las cant idades que la persona A compra de los productos y con 1.... .. 
(xn. y/J) las cantidadcs quc [] compra de los productos. Los prccios de los productos /Y'/ IL 
son px = I y 11\' = 1. La persona A ticnc 1111 ingrcso de ~ pesos y la persona 8 
ticnc 1111 ingreso de !l,U pesos. La ut ilidad de cada consumidor dcpcndc no solo de la 
cant idad qm: CJ compra s ino tambiCn dcpcudcn de la cantidad de! bien piiblico quc el otro 
oomprn (cl sc bcncfi cia dcl bicn pl1blico q uc el otro compra) y las funcioncs de utilidad 
son UA(XA, YA, YIJ) = X,i (yA + YB) y 1l1J(Xn, Yn, YA) = X1J(Y1J + YA)-.,..----,. 
(a) (1 5 puutos) Suponga <1ue cada consumidor decide cu8nto compra de cada producto 

sin obscrva r las cantidades quc compra cl otro. Encucntrc las mcjorcs rcspuesta.s de 
cada jugador, cl(Jos) cquilibrio(s) de Na.sh de cstc jucgo, .Y cncuent.re la cani.idad total 
de\ bien p1iblico quc habni en csta cconomfa. Grafiqnc las mcjores rcspucstas de \os 
jugadorcs (Unicamcntc de\ bicn plib lico) y mucsirc cl equilibrio de Nash. 

(b) (5 puntos) E<.criba cl problema para cncont rar toch , los perfiles de cstrategia.s e fi cien
tcs en cl scntido de Pareto de cstc jucgo y mucstrc quc1 en e<p1ilibrio, sc compra una 
cantidad mcnor quc la cficicntc dcl bicn p\Jblico. 

(0 (5 punto,;) Encucutre la a.signaciOn dicicntc en c~ i,cntido de Pareto simelric1c1 (en _la 
cual cada cons umidor compra la mitad de la ca11t1dad total dcl bicn ptiblico, cs dcclf, 

YA = YIJ) . 

(d) (10 puntos) Suponga quc este jucgo se rcpite infinita.s vcce;, quc el factor de dcscuento 
de cada persona cs 8 = 0.99. j,Existe alg,.\n equilibria perfecta en subjuegos en el quc 
en el scndero de j ucgo en todos los pcriodos sc jucgucn las cantidades dcl inciso 
anterior (cficicnles simCtricas)? En caso afirmativo c u/l ies son lw, a;tratcgias de cstc 
e<111i!ibrio y nmcstrc quc csns cstrntcgins son un cquilibrio pcrfccto en subjuegos, en 
ca.so ncgativo dcmuestrc quc no existe dicho e<1uilibrio. Pist a: considcre est ra tcgias de 
gatillo (trigger strategies) vis tas en cla.sc. 
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2 preguntas. Para las siguientes do preguntas considere el siguiente juego en forma normal 
donde n cada celda de la matriz el primer pago correspond al pago d Ernesto y cl 
segundo al de Fernanda. Denotamos con (PA PB) las probabilidade de que Ernesto juegue 
A y B en una estrategia mixta con (Pi,Pc Pd) las probabilidades de que Ferna.ndajuegue 
i c y d en una estrategia mixta. 

7. En este juego si Ernesto juega PA= 0.25 y PB= 0.75 

X una mejor respuesta de Fernanda es jugar d con probabilidad 1 (jugar Pi= 0 Pc= 0 

Pd = l ) Ir fr :\] 
• crnanda cstara indifcrcnte entrc jugar c yd ~4,tv '41,. f'tif.,1-r.A- (:f' LSJF'J 
~ una mejor respuesta de Fernanda es jugar c con probabilidad 1 (iugar Pi = 0 Pc = 1 
l'-pd = 0) 

~ ~odas las a.nteriores 

. En ste juego podemos asegurar que: 

--1/ (a) cxiste un equilibrio de Nash dondc fu 0.25 y ;;;::;;:75 \ I \ 
-, (b) existe un equilibrio de Nash donde Pi> 0 Pc> 0 y Pd> 0 G ( L z \ m::: / 1,-1 0) 
...:(r . c,cistc un cquilibrio de Nash dond"fi A = 3 PB = ~ }----t t-lJ ;:_ ('.f "G:: ::: ~ 1 3 } / t- \_Z- l:,, 
-b {d} no existe~ equilicyios~ ~ en ~-trategias ~-trictamente mixtas (strict y mixed) 

ya que XISte uno~ as puras 
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4 preguntas Considere el siguiente Juego para contestar las siguientes 4 
preguntas. er 
(ft 1cs wct-""'ff Gt pago tl ~ ~ tsdtl~ A. tl pago~tsdtl~ L tl ~ fflCr ts dtl 
~c. 
r.~t1oioen0t~...:r.t!~lyC~Gt .,:oe,,, 
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En el Juego el~ e t.-ene _ estra!!g:as y tljugador C tene _ estrateg:.,s.. 
(4 PoWs) 
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II a. 
En este juego existen _' CJ subjuegos incluyendo al JUl!90 completo. (1;' 
(4 Points) 

II 
Consideranclo unicamtnte esttategias puras en ~te Jut90 e•i1'· -. ?,;; onos perftctos 
tn subjuegos. 
... -.....i--, 
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Ill 
Considerando unicamcnte estrateg as pun,s t n estt Jutgo e~ 
en subjuegos. 
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En equilibrio perfecto en subjuegos (en el sendero de equilibrio) podemos asegurar que el 
jugador A jugara ~ y el jugador C escogera \JJ-· 
'4 Points) 
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2. (30 puntos) Dos amigos, Alberto y Bcgo1ia, van a poncr una t ir1 torcria juntos. Bcgoiia 
decidira cuanto capital k E IR+ aportara, mientras que Alber to sera el responsable de] 
negocio y decidira cuanto traba,jo l E IR+ aportara (Begona no aporta trabajo y Alberto 
no aporta capital) . La decision es simultanea. Dado (k, l ) la t intorerfa tendra ganancias 
iguales a ,/kl las cuales se dividen 50 % cada uno. El costo de) t rabajo es ~ el cual paga 
Alberto (es el costo de oportunidad del tiempo de Alberto) el costo de) capital es ¾ el 
cual paga Bego1i a (cs cl costo de oportunidad de] capital de Begoiia). 

(15 puntos) Encucntre todos los equilibrios de Nash en estrategias puras de este juego 
y sus pagos. 

(10 puntos) Suponga que este juego se repite~ eriodos t = 1, 2 y para este inciso 
suponga que el factor de descuento es igual a. Considere el perfil de estrategias 
donde en t = 1 Alberto pone ! unidadcs de tra ajo, y en t = 2 m to pone 0.5 
unidadcs de trabajo en caso de en el pcriodo anterior se hayan pucs o ~ 1 nidadcs de 
t rabajo y ¥r unidadcs de capital, y pone O en otro caso: en t = 1 11a pone ¥r 
unidades de capital. y en t = 2 Begoiia pone 0.5 unidacles de capital en caso de en el 
periodo anterior se hayan puesto ~ urudacles de t rabajo y ¥r unidades de capital, y 
pone Oen otro caso. l,Este perfil es tm equilibrio perfecto en subjuegos? 

(c) (5 puntos) Suponga que este juego se repite infin itos periodos. Encuentre para que 
valorcs dcl factor de descuento seria cquilibrio pcrfecto en subjuegos una cstrategia 
de gatiUo dondc sc inicia con (l, k) = (j, ~) y, micntras en cada pcriodo anterior se 
haya observado cant idacles de trabajo y capital (l, k) = (l ~), se mantienen jugando 
(l, k) = (t ¥,) pero si, en algun periodo pasado alguien se desvi6, de ahf en adelante 
sejugara (l ,k) = (0, 0). 2. 
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